Congruent

(Naar aanleiding van een Sangaku in het tijdschrift Pythagoras)
Gegeven twee evenwijdige lijnen.

Op de eerste lijn liggen de punten A en C, op de andere lijn ligt punt B, zò dat 
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De deellijn van 
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 snijdt BC in D.

Een willekeurige lijn door D snijdt de evenwijdige lijnen in E en F.
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Zie figuur.

Bewijs dat 
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Maximaal 5 punten  (1 pt per regel)
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Opmerking

In plaats van het te bewijzene kun je ook vragen aan te laten tonen dat 
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 (volgt uit bovenstaande congruentie), of dan D op de middenparallel ligt van de twee evenwijdige lijnen. In dit geval kan lijnstuk EF en de arceringen vervallen, maar moet je wel de projecties van D op de evenwijdige lijnen erbij halen. De opgave wordt dan:

Op twee evenwijdige lijnen liggen de punten A en B.

Punt D ligt zò dat 
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 én AD is deellijn van de stompe hoek tussen de lijn waarop A ligt, en AB .
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Zie figuur.

Bepaal de meetkundige plaats van D als B de tweede lijn doorloopt.
Of:

Bewijs dat BD deellijn is van de scherpe hoek bij B.

Ook kun je deze situatie als volgt presenteren:

Op twee evenwijdige lijnen liggen de punten A en B.

Wanneer lijnstuk AB erbij wordt getekend, ontstaat bij A een scherpe en een stompe hoek, evenals bij B.
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De deellijn van de scherpe hoek bij B snijdt de deellijn van de stompe hoek bij A in D.

Bewijs dat 
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(Deze laatste opgave vind je in veel basis-meetkundeboeken terug, bij het oefenen met Z- en F-hoeken.)
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