Door één punt
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Op de zijden van driehoek ABC zijn gelijkzijdige driehoeken getekend: ABD, BCE en CAF.

Bewijs dat de omgeschreven cirkels van de gelijkzijdige driehoeken door één punt gaan.
Concreet:

Stel P is het snijpunt van de omgeschreven cirkel van de driehoeken ABD en BCE.

Bewijs dat P ook op de omgeschreven cirkel ligt van driehoek ACF.
CV

Maximaal 8 punten

Zie figuur hieronder, waarin de lijnstukken AP, BP en CP zijn getekend.

1p
voor het tekenen van de lijnstukken AP, BP, CP
2p
ADBP is koordenvierhoek en 
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, dus 
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2p
BECP is koordenvierhoek en 
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, dus 
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1p
Dus 
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1p
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1p
dus vierhoek APCF is een koordenvierhoek, dus ligt P op de blauwe cirkel.
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Geocadabra-onderzoek geeft (als je alleen de eerste twee cirkels tekent):
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En slaat daarmee precies de spijker op zijn kop!

Opmerking: punt P wordt wel het punt van Fermat of van Torriccelli genoemd.

Zie bijvoorbeeld http://nl.wikipedia.org/wiki/Punt_van_Fermat.

Opmerking:
Hieraan kan nog worden toegevoegd:

Bewijs dat ook de lijnen AE, BF en CD door één punt gaan.

(met dank aan Gerrit de Bruijn)
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