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Een onverwacht gemiddelde
© AJM Lecluse september 2007

Van de koordenvierhoek ABCD zijn de zijden AD en CD even lang.

De loodrechte projectie van D op AB is E.

Zie figuur.

Bewijs dat 
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Zie figuur, waarin de cirkel is getekend met middelpunt D, door A en C.
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DA = DC, dus bg DA = bg DC (boog en koorde)

1p
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 (omtrekshoeken op gelijke bogen; eigenlijk ‘stelling van de middelpuntshoek’)
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Teken punt F op AB zò dat DF = DA (= DC)
1p
DA = DF, dus 
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  (gelijkbenige driehoek)
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dus 
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 (gestrekte hoek)
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 (ABCD is een koordenvierhoek)
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Dus BF = BC
1p
AE = EF (
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BA + BF = (BE + EA) + (BE- EF) = 2BE
1p

[image: image9.wmf]2

BABCBE

+=×

; q.e.d.
Opmerking: het is verleidelijk, de congruentie van de driehoeken BFD en BCD te hangen aan 
de drie criteria 

· overeenkomstige zijde BD, 

· DF = DC (=straal hulpcirkel)

· 
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echter ZZH is geen congruentiegeval. Door echter te beredeneren dat de hoeken 
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 en 
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 aan elkaar gelijk zijn, krijg je het congruentiegeval ZHZ.

Opmerking (Gerrit de Bruijn): je kunt vierde regel ook baseren op congruentie van de driehoeken EAD en EFD (ZZR), waardoor de opmerking tussen de haakjes in de tiende regel overbodig wordt.

Je kunt ook de loodlijn DG op BC tekenen. Dan geldt 
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En omdat 
[image: image14.wmf]DCG

ADE

Ð

=

Ð

 (beide supplement van 
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) is ook 
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Dus 
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Geocadabra geeft essentiële informatie wanneer je vraagt naar bijzondere driehoeken in de figuur:
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